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1. Диагонали трапеции  ( ) пересекаются в точке . На

прямой  отмечены точки  и  так, что  лежит на отрезке , 

лежит на отрезке ,  и . Докажите, что прямые 

и  пересекаются на биссектрисе угла . (М. Кунгожин)

2. Дополненная десятичная запись натурального числа  — это

представление его в виде суммы степеней числа 10 с целыми

неотрицательными показателями, в котором каждое слагаемое

повторяется не более 10 раз. Сколько различных дополненных десятичных

записей у числа  (число 2018 выписано 100 раз,

то есть  является 400-значным числом)? (А. Голованов)

3. Пусть  — множество положительных действительных чисел. Найдите

все функции  такие, что 

 для любых . (Сатылханов К.)

4. Даны натуральные числа , ,  и  такие, что числа  и  взаимно просты

и  Известно, что число  делится на , а число  делится на 

 Докажите, что  (Сатылханов К.)

5. Докажите, что для любых действительных чисел 

выполняется неравенство  (Сатылханов
К.)

6. Диагонали вписанного выпуклого четырехугольника  пересекаются

в точке . Пусть  — прямая, делящая угол  пополам. Обозначим

через  невырожденный треугольник, образованный прямыми 

. Пусть  и . Докажите, что

описанные окружности треугольников  и  касаются друг друга. (М.
Кунгожин)
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